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1. Penyelesaian: 

Diketahui 𝑥1 + 𝑥2 + 𝑥3 + ⋯ + 𝑥2016 = 𝑘2, dimana 𝑥 bilangan asli ganjil dan 𝑘 

bilangan asli. Karena hasil jumlah 𝑛 bilangan ganjil adalah bilangan 𝑘2, maka nilai 

𝑥2016 terkecil  

= 2𝑛 − 1 

= 2(2016) – 1 

= 4032 – 1  

= 4031 

Jadi, nilai 𝑥2016 terkecil yang mungkin adalah 4031. 

 

2. Penyelesaian: 

Diketahui 𝑎𝑏 + 𝑎𝑏 + 𝑎𝑏 = 𝑐𝑏𝑏 ⇒ 𝑎𝑏 + 𝑎𝑏 + 𝑎𝑏 = 𝑐𝑏𝑏 

     ⇒              3 × 𝑎𝑏 = 𝑐𝑏𝑏 

⇒         30𝑎 + 3𝑏 = 𝑐100 + 10𝑏 + 𝑏  

⇒         30𝑎 + 3𝑏 = 𝑐100 + 11𝑏  

⇒                    30𝑎 = 𝑐100 + 8𝑏  

Dengan demikian, nilai 𝑏 yang memenuhi adalah 5. 

Sehingga didapat 𝑎 = 8 dan 𝑐 = 2 

Jadi, nilai 𝑎, 𝑏 dan 𝑐 adalah 𝑎 = 8, 𝑏 = 5 dan 𝑐 = 2 

 

3. Penyelesaian: 

Perhatikan ilustrasi gambar berikut. 

 
Diketahui 𝐷𝑃: 𝑃𝐵 = 𝐷𝑁: 𝑁𝐶 = 𝐴𝑀: 𝑀𝐵 = 1: 2 serta 𝑁𝑄 = 𝑄𝑀, 



 

 
 

Maka didapat Panjang 𝐷𝑃 = 𝑃𝑅 = 𝑅𝐵 = 𝑎 

Dan didapat Panjang 𝑁𝑃 = 𝑥, 𝑆𝑅 = 2𝑥 dan 𝐵𝐶 = 3𝑥 

Serta didapat juga Panjang 𝑄𝑆 = 𝑦 dan 𝑀𝐶 = 2𝑦 

𝑁𝑄 = 𝑄𝑀, maka Panjang 𝑁𝑃 = 𝐸𝑀 = 𝑥 

Dengan demikian, 
𝐴𝑀

𝑀𝐵
=

1

2
  ⇒

𝐴𝑀

(3𝑥+2𝑦)
=

1

2
 

⇒ 𝐴𝑀 =
1

2
(3𝑥 + 2𝑦)  

Kemudian diketahui 𝐴𝐶 = 6 cm ⇒ 𝐴𝐶 = 𝐴𝑀 + 𝑀𝐶 

⇒ 6 =
1

2
(3𝑥 + 2𝑦) + 2𝑦  

⇒ 6 =
1

2
(3𝑥 + 2𝑦) +

1

2
(4𝑦)  

⇒ 12 = 3𝑥 + 6𝑦  

⇒ 4 = 𝑥 + 2𝑦  (𝐸𝐶 = 𝑥 + 2𝑦 = 4) 

Dengan demikian, 𝐴𝐸 = 𝐴𝐶 − 𝐸𝐶 ⇒ 𝐴𝐸 = 6 − 𝐸𝐶 

⇒ 𝐴𝐸 = 6 − 4  

⇒ 𝐴𝐸 = 2  

Jadi, Panjang 𝐴𝐸 adalah 2 cm. 

 

4. Penyelesaian: 

Perhatikan gambar berikut. 

 
Dimisalkan Panjang sisi 𝑃1 = 5𝑎, 𝑃2 = 5𝑏, 𝑃3 = 5𝑐, 𝑃4 = 5𝑑 dan 𝑃5 = 𝑥 

Luas 𝑃1 = (5𝑎)2 = 25𝑎2 

Panjang sisi 𝑃2: (5𝑏)2 = (4𝑎)2 + (𝑎)2 ⇒ 𝑏2 = 17 (
𝑎

5
)

2

  atau  𝑏 =
𝑎

5
√17  

Panjang sisi 𝑃3: (5𝑐)2 = (4𝑏)2 + (𝑏)2 ⇒ 𝑐2 = 17 (
𝑏

5
)

2

⇒ 𝑐2 = (
17𝑎

25
)

2

 atau 𝑐 =
17𝑎

25
 

Panjang sisi 𝑃4: (5𝑑)2 = (4𝑐)2 + (𝑐)2 ⇒ 𝑑2 = 17 (
𝑐

5
)

2

⇒ 𝑑2 = 17 (
17𝑎

125
)

2

 atau 𝑑 =

17𝑎

125
√17 



 

 
 

Panjang sisi 𝑃5: (𝑥)2 = (4𝑑)2 + (𝑑)2 ⇒ 𝑥2 = 17𝑑2 ⇒ 𝑥2 = 17 (
17𝑎

125
√17)

2

 atau 

𝑥2 = (
172𝑎

125
)

2

 

Dengan demikian, Luas 𝑃1: Luas 𝑃5 = 25𝑎2: (
172𝑎

125
)

2

⇒ Luas 𝑃1: Luas 𝑃5 = 254: 174 

Jadi, perbandingan luas 𝑃1 dan 𝑃5 adalah 254: 174. 

 

5. Penyelesaian: 

Misalkan empat bilangan asli ganjil tersebut adalah 𝑎, 𝑏, 𝑐 dan 𝑑 

Sehingga didapat 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 = 22 

Kemudian kita mencari pola untuk mengetahui nilai-nilai dari 𝑎, 𝑏, 𝑐 dan 𝑑 

1) Apabila nilai dari 𝑎, 𝑏, 𝑐 dan 𝑑 semuanya berbeda: 

 
2) Apabila nilai dari 𝑎 = 𝑏. Sedangkan nilai 𝑐 dan 𝑑 berbeda: 

 
3) Apabila nilai dari 𝑎 = 𝑏 = 𝑐. Sedangkan nilai 𝑑 berbeda: 

 
Dengan demikian, semuanya ada sebanyak 3 + 11 + 4 = 18 

Jadi, banyak cara mendapatkan empat bilangan asli ganjil (dengan urutan tidak 

diperhatikan) yang berjumlah 22 adalah sebanyak 18 cara. 

 

6. Penyelesaian: 

Diketahui persamaan garis 𝑦 = 𝑚𝑥 + 1 dan persamaan parabola 𝑦 = 𝑥2 − 2𝑥 + 1 

Karena kedua persamaan tersebut saling berpotongan, sehingga didapat 

 𝑚𝑥 + 1 = 𝑥2 − 2𝑥 + 1 

𝑥2 − (𝑚 + 2)𝑥 = 0  



 

 
 

𝑥1.2 =
(𝑚+2)±√(𝑚+2)2

2
    ⇒ 𝑥1.2 =

(𝑚+2)±(𝑚+2)

2
 

⇒ 𝑥1 =
(𝑚+2)−(𝑚+2)

2
  

     𝑥1 = 0  

⇒ 𝑥2 =
(𝑚+2)+(𝑚+2)

2
  

     𝑥2 = 𝑚 + 2  

Diketahui 𝑚 > 0, maka yang memenuhi adalah 𝑥2 = 𝑚 + 2 ……… (1) 

Kemudian, berdasarkan kedua persamaan tersebut didapat ilustrasi gambar sebagai 

berikut. 

 
Perhatikan segiempat 𝑃𝑄𝐵𝑅, Δ𝐴𝐵𝐶, Δ𝐴𝑃𝐶, Δ𝐶𝑄𝐵 dan Δ𝐴𝑅𝐵 

Luas segiempat 𝑃𝑄𝐵𝑅 = Luas Δ𝐴𝐵𝐶 + luas Δ𝐴𝑃𝐶 + luas Δ𝐶𝑄𝐵 + luas Δ𝐴𝑅𝐵 

𝑃𝑄 × 𝑄𝐵 = 6 +
1

2
× 𝐴𝑃 × 𝑃𝐶 +

1

2
× 𝐶𝑄 × 𝑄𝐵 +

1

2
× 𝐴𝑅 × 𝑅𝐵 

𝑥2 × (𝑚𝑥2 + 1)   =
1

2
× 12 +

1

2
× 1 × 1 +

1

2
× (𝑥2 − 1) × (𝑚𝑥2 + 1) +

1

2
× 𝑚𝑥2 × 𝑥2  

2𝑥2 × (𝑚𝑥2 + 1) = 12 + 1 + (𝑥2 − 1)(𝑚𝑥2 + 1) + 𝑚𝑥2
2  

2𝑚𝑥2
2 + 2𝑥2 = 13 + 𝑚𝑥2

2 + 𝑥2 − 𝑚𝑥2 − 1 𝑚𝑥2
2  

2𝑚𝑥2
2 + 2𝑥2 = 12 + 2𝑚𝑥2

2 + 𝑥2 − 𝑚𝑥2  

     𝑚𝑥2 + 𝑥2 = 12  

   (𝑚 + 1)𝑥2 = 12 … … … (2)  

 

Berdasarkan persamaan (2) dan (1), didapat sebagai berikut 

(𝑚 + 1)𝑥2 = 12 dan 𝑥2 = 𝑚 + 2 ⇒ (𝑚 + 1)(𝑚 + 2) = 12 

     ⇒      𝑚2 + 3𝑚 + 3 = 12 

⇒    𝑚2 + 3𝑚 − 10 = 0  

⇒ (𝑚 + 5)(𝑚 − 2) = 0  

    𝑚 = −5 atau 𝑚 = 2 

Diketahui 𝑚 > 0, maka yang memenuhi adalah 𝑚 = 2 

Jadi, nilai 𝑚 adalah 2. 



 

 
 

 

7. Penyelesaian: 

Diketahui, persamaan (𝑥 − 3𝑦)2 + 203(𝑥 − 3)(𝑦 − 1) − 191𝑥𝑦 = 9 

(𝑥 − 3𝑦)2 + 203(𝑥 − 3)(𝑦 − 1) − 191𝑥𝑦 = 9 

𝑥2 − 6𝑥𝑦 + 9𝑦2 + 203(𝑥𝑦 − 𝑥 − 3𝑦 + 3) − 191𝑥𝑦 = 9 

𝑥2 − 6𝑥𝑦 + 9𝑦2 + 203𝑥𝑦 − 191𝑥𝑦 − 203(𝑥 + 3𝑦 − 3) = 9 

𝑥2 + 6𝑥𝑦 + 9𝑦2 − 203(𝑥 + 3𝑦 − 3) = 9 

(𝑥 + 3𝑦)2 − 203(𝑥 + 3𝑦 − 3) = 9 

(𝑥 + 3𝑦)2 − 9 = 203(𝑥 + 3𝑦 − 3) 

(𝑥 + 3𝑦)2 − 32 = 203(𝑥 + 3𝑦 − 3) 

(𝑥 + 3𝑦 + 3)(𝑥 + 3𝑦 − 3) = 203(𝑥 + 3𝑦 − 3) 

(𝑥 + 3𝑦 + 3) = 203 

𝑥 + 3𝑦 = 200 

Dengan demikian, nilai 𝑦𝑚𝑎𝑘𝑠𝑖𝑚𝑎𝑙 = 66 yang mengakibatkan nilai 𝑥𝑚𝑖𝑛𝑖𝑚𝑎𝑙 = 2 

Dan nilai 𝑦𝑚𝑖𝑛𝑖𝑚𝑎𝑙 = 1 yang mengakibatkan nilai 𝑥𝑚𝑎𝑘𝑠𝑖𝑚𝑎𝑙 = 197 

Sehingga barisan nilai 𝑥 nya adalah 2 + 5 + 8 + … + 191 + 194 + 197 = 𝑆66 

𝑆66 =
66

2
[2 × 2 + (65)3]  

= 33(4 + 195)  

= 33(199)  

𝑆66 = 6567  

Jadi, jumlah dari semua nilai 𝑥 yang mungkin adalah 6567. 

 

8. Penyelesaian: 

Perhatikan gambar berikut. 

 
Perhatikan Δ𝐸𝐵𝐹 dan Δ𝐹𝐶𝐷. 

𝑎2 = 2(1 − 𝑥)2 dan 𝑎2 = 𝑥2 + 12 ⇒ 2(1 − 𝑥)2 = 𝑥2 + 12 

⇒ 2 − 4𝑥 + 2𝑥2 = 𝑥2 + 1  

⇒ 𝑥2 − 4𝑥 + 1 = 0  

𝑥1.2 = 2 ± √3 yang memenuhi 𝑥 = 2 − √3 



 

 
 

Kemudian perhatikan Δ𝐸𝐹𝐷. 

Luas Δ𝐸𝐹𝐷 =
1

4
𝑎2√3 

=
√3

4
(𝑥2 + 1)  

=
√3

4
[(2 − √3)

2
+ 1]  

=
√3

4
(4 − 4√3 + 3 + 1)  

=
√3

4
(8 − 4√3)  

= √3(2 − √3)  

Luas Δ𝐸𝐹𝐷 = 2√3 − 3 

Dengan demikian, 
𝐿𝑢𝑎𝑠 Δ𝐸𝐹𝐷

𝐿𝑢𝑎𝑠 𝑝𝑒𝑟𝑠𝑒𝑔𝑖 𝐴𝐵𝐶𝐷
=

2√3−3

1
 

=
2√3−3

1
×

2√3+3

2√3+3
  

=
4(3)−9

2√3+3
  

=
3

2√3+3
  

Jadi, perbandingan luas segitiga dan persegi adalah 3 : (2√3 + 3). 

 

9. Penyelesaian: 

Misalkan rata-rata nilai sampai ulangan ke-6 adalah 𝑎 

 Nilai ulangan ke-7 adalah 𝑏 

 Nilai ulangan ke-8 adalah 𝑐 

Diketahui  

(1) catatan Dito menunjukkan bahwa rata-rata nilai setelah ulangan ke-7 naik 2 poin 

dibandingkan rata-rata nilai sampai ulangan ke-6. 

Rata-rata nilai setelah ulangan ke-7: 
6𝑎+𝑏

7
= (𝑎 + 2) 

(2) Sedangkan rata-rata nilai sampai ulangan ke-8 juga naik 2 poin dibanding rata-rata 

nilai sampai ulangan ke-7. 

Rata-rata nilai sampai ulangan ke-8: 
7(𝑎+2)+𝑐

8
= (𝑎 + 4) 

Dari pernyataan (1) dan (2) didapat 

(1) 
6𝑎+𝑏

7
= (𝑎 + 2)  ⇒ 6𝑎 + 𝑏 = 7(𝑎 + 2) 

⇒ 𝑏 = 𝑎 + 14  

(2) 
7(𝑎+2)+𝑐

8
= (𝑎 + 4) ⇒ 7𝑎 + 14 + 𝑐 = 8𝑎 + 32 

⇒ 𝑐 = 𝑎 + 18  

Dengan demikian, 𝑐 − 𝑏 = (𝑎 + 18) − (𝑎 + 14) = 4 

Jadi, selisih nilai ulangan ke-8 dan ke-7 adalah 4 poin. 



 

 
 

 

10. Penyelesaian: 

Diketahui  𝑈1 + 𝑈2 + 𝑈3 + ⋯ + 𝑈𝑛 dengan 𝑛 genap 

  𝑈𝑛 − 𝑎 = 34 

𝑎 + (𝑛 − 1)𝑏 − 𝑎 = 34  

  (𝑛 − 1)𝑏 = 34  

     𝑏𝑛 − 𝑏 = 34  

  𝑏 = 𝑏𝑛 − 34 …… (1) 

Kemudian  

 
Berdasarkan persamaan (1) dan (2) didapat: 

𝑏 = 𝑏𝑛 − 34 dan 𝑏𝑛 = 36 ⇒ 𝑏 = 36 − 34 

    ⇒ 𝑏 = 2  sehingga 𝑛 = 18 

Jadi, banyak suku pada barisan tersebut adalah 18 suku. 

 

URAIAN 

1. Penyelesaian: 

Perhatikan gambar berikut. 

 

Karena Panjang 𝑃𝐸 = 1, maka Panjang 𝑉𝑆 = 𝑆𝐹 = 𝑃𝑇 =
1

2
√2 cm. Sehingga Panjang 

𝑃𝑆 =
3

2
√2. Perhatikan Δ𝐴𝑉𝐹 pada gambar (i) didapat 

𝐴𝑉2 = 𝐴𝐹2 − 𝐹𝑉2  ⇒ 𝐴𝑉2 = (2√2)
2

− (√2)
2
 



 

 
 

⇒ 𝐴𝑉 = √6  [lihat pada gambar (ii)] 

Selanjutnya perhatikan segiempat 𝐴𝑅𝑆𝑉! Panjang 𝐴𝑉 = 𝑅𝑆, sehingga Panjang 𝑅𝑆 =

√6 cm. Kemudian perhatikan Δ𝑃𝑅𝑆 pada gambar (ii) didapat 

Luas Δ𝑃𝑅𝑆 =
1

2
× 𝑅𝑆 × 𝑃𝑈 

1

2
× 𝑃𝑆 × 𝑇𝑅 =

1

2
× 𝑅𝑆 × 𝑃𝑈  

3

2
√2 × 2 = √6 × 𝑃𝑈  

𝑃𝑈 = 3
√2

√6
  

𝑃𝑈 = √3  

Jadi, jarak titik 𝑃 ke bidang yang memuat segitiga 𝐴𝐻𝐹 adalah √3 cm. 

 

2. Penyelesaian: 

Misalkan  Porsi makanan nasi goreng adalah 𝑔 

  Porsi makanan nasi pecel adalah 𝑝 

  Porsi makanan nasi rawon adalah 𝑟 

 

  Minuman jus alpukat adalah 𝑎 

  Minuman jeruk panas adalah 𝑗 

Minuman jus sirsak adalah 𝑘 

Mencari pola untuk mengetahui komposisi makanan dan minuman 

Pertama mencari komposisi makanan, komposisi makanan ada 3 kemungkinan berikut. 

(1) 4 porsi untuk satu jenis makanan: dalam kasus ini hanya 𝑝 dan 𝑟, karena 𝑔 hanya 

tersedia 3 porsi, sehingga ada 2 cara. 

(2) 4 porsi untuk dua jenis makanan: dalam kasus ini ketiga jenis makanan terpenuhi 

dengan masing-masing dua pasangan, yakni 𝑔 + 𝑝, 𝑔 + 𝑟 dan 𝑝 + 𝑟. Sehingga ada 

2 cara. 

(3) 4 porsi untuk ketiga jenis makanan: dalam kasus ini ketiga jenis makanan yang ada 

terpenuhi, yakni 𝑔 + 𝑝 + 𝑟. Sehingga ada 3 × 3 = 9 cara. 

Sehingga seluruhnya untuk komposisi makanan ada sebanyak 2 + 3 + 9 = 14 cara. 

Kedua mencari komposisi minuman, komposisi minuman juga ada 3 kemungkinan 

berikut. 

(1) 3 gelas untuk satu jenis minuman: dalam kasus ini ketiga jenis minuman terpenuhi 

untuk 𝑎, 𝑗 dan 𝑘, sehingga ada 3 cara. 

(2) 3 gelas untuk dua jenis minuman: dalam kasus ini ketiga jenis minuman terpenuhi 

dengan masing-masing dua pasangan, yakni 𝑎 + 𝑗, 𝑎 + 𝑘 dan 𝑗 + 𝑘. Sehingga ada 

2 × 3 = 6 cara. 

(3) 3 gelas untuk ketiga jenis minuman: dalam kasus ini ketiga jenis minuman yang ada 

terpenuhi, yakni 𝑎 + 𝑗 + 𝑘. Sehingga ada 1 cara. 



 

 
 

Sehingga seluruhnya untuk komposisi minuman ada sebanyak 3 + 6 + 1 = 10 cara 

Sengan demikian, komposisi makanan dan minuman yang mungkin adalah 14 × 10 = 

140 cara. 

Jadi, banyak pilihan komposisi makanan dan minuman yang mungkin mereka pesan 

ada sebanyak 140 cara. 

 

3. Penyelesaian: 

Diketahui 𝑓(1) + 𝑓(2) + 𝑓(3) + ⋯ + 𝑓(𝑛 − 1) + 𝑓(𝑛) = 𝑛2𝑓(𝑛) 

Mencari pola untuk mengetahui nilai dari masing-masing fungsi, yakni sebagai berikut. 

 

Diketahui 𝑓(1) = 2016     ⇒ 𝑓(1) =
2016

1
 

Untuk 𝑛 = 2 ⇒ 𝑓(2) =
(2−1)

(2+1)
𝑓(2 − 1) ⇒ 𝑓(2) =

1

3
𝑓(1) ⇒ 𝑓(2) =

2016

3
 

Untuk 𝑛 = 3 ⇒ 𝑓(2) =
(3−1)

(3+1)
𝑓(3 − 1) ⇒ 𝑓(3) =

2

4
𝑓(2) ⇒ 𝑓(3) =

2016

6
 

Untuk 𝑛 = 4 ⇒ 𝑓(4) =
(4−1)

(4+1)
𝑓(4 − 1) ⇒ 𝑓(4) =

3

5
𝑓(3) ⇒ 𝑓(4) =

2016

10
 

Untuk 𝑛 = 5           ⇒ 𝑓(5) =
4

6
𝑓(4) ⇒ 𝑓(5) =

2016

15
 

Untuk 𝑛 = 6           ⇒ 𝑓(6) =
5

7
𝑓(5) ⇒ 𝑓(6) =

2016

21
 

…… 

…… 

Untuk 𝑛 ⇒ 𝑓(𝑛) =
(𝑛−1)

(𝑛+1)
𝑓(𝑛 − 1)   ⇒ 𝑓(𝑛) =

2016

𝑈𝑛
 

 

Perhatikan penyebut dari masing-masing nilai fungsi, yakni beberapa barisan-barisan 

segitiga seperti berikut. 

1, 3, 6, 10, 15, 21, …, 𝑈𝑛 

Sedangkan untuk rumus suku ke-𝑛 barisan segitiga tersebut adalah 𝑈𝑛 =
𝑛

2
(𝑛 + 1) 

Sehingga untuk fungsi 𝑓 didapat sebagai berikut. 



 

 
 

𝑓(𝑛) =
2016

𝑈𝑛
 ⇒ 𝑓(𝑛) =

2016
𝑛

2
(𝑛+1)

 ⇒ 𝑓(𝑛) = 2016 [
2

𝑛(𝑛+1)
] 

Dengan demikian, untuk 𝑓(2016) didapat sebagai berikut. 

𝑓(𝑛) = 2016 [
2

𝑛(𝑛+1)
]  ⇒ 𝑓(2016) = 2016 [

2

2016(2017)
] 

⇒ 𝑓(2016) =
2

2017
  

Jadi, nilai 𝑓(2016) adalah 
2

2017
. 


